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𝑝כך שלכל ראשוני  𝑝מצאו את כל הראשוניים  .1 > 𝑞 לכל ו𝑥 ∈ ℤ  מתקיים𝑝 ∤ 𝑥2 − 𝑞. 

 

𝑛יהא  .2 ≥ 0סדרת שלמים  כלטבעי ול 𝑚לכל  שלם. 2 < 𝑘1 < 𝑘2 < ⋯ < 𝑘𝑚 עבורה      

𝑘1 +⋯+ 𝑘𝑚 = 𝑛 המספר על הלוח את םרוש מיכאל 
1

𝑘1⋅𝑘2⋅…𝑘𝑚
הוכיחו כי סכום כל . 

 .1-מהמספרים על הלוח קטן 

 

איילה בוחרת בין כל שתי ערים אם לסלול כביש  .ערים 5784 ןישנרחוקה ה נדל-לה-האיילב .3
. לאחר מכן דג המגן על העירבנוסף לכך בכל עיר איילה מניחה ו ,נהר ביניהן םאו להזרי

לצאת למסע בסירה או אם  בוחר ברווז ,בתחילת המסע .למסע מעיר לבחירתו יוצאברווז 
 עלסוע נ, ומכונית מסוגלת ליםאבל לא על כביש ותנהרבסירה מסוגלת להפליג . במכונית

)הוא לא  הדג המגן עליה עיר הוא לוקח אתל נכנס כשברווז. ותנהרבאבל לא  יםכביש
העיר קורסת והוא לא יכול לחזור אליה שוב. מה המספר  ,מסוגל לעצור את עצמו(

 הדרכים? בבנייתהמקסימלי של דגים שברווז יכול להבטיח לעצמו, ללא תלות 
 

כל . וגורם לקריסת העיר , ברווז לוקח דגמתחיל את מסעו: גם מהעיר שממנה הוא ותהער
 הנהרות והכבישים דו סטריים.

 

    𝐷-מאת עקב האנך  נסמן .𝐵𝐶 הצלע בתוך 𝐷נקודה  תהי. תחד זוויו משולש 𝐴𝐵𝐶יהא  .4

𝐹𝐸-כך ש 𝐴𝐵 הישרעל  𝐹 ונבחר ,𝐸-ב 𝐴𝐶-ל ⊥ 𝐴𝐵.  נתון שהישרים𝐴𝐷, 𝐵𝐸, 𝐶𝐹  נפגשים

𝑀𝐴,𝑀𝐵בנקודה.  ,𝑀𝐶 של אמצעי הצלעות הם 𝐵𝐶, 𝐴𝐶, 𝐴𝐵 בהתאמה, ו-𝑂  מרכז היא

𝑃 . בנוסף נגדיר𝐴𝐵𝐶המעגל החוסם של  = 𝐸𝐹 ∩ 𝑀𝐴𝑀𝐵 , 𝑆 = 𝐷𝐸 ∩𝑀𝐴𝑀𝐶. 

,𝑂הוכיחו כי  𝑃, 𝑆 .על ישר 


