
 ם בניות בתורת המספרי 

2𝑛כך שכל המספרים  𝑛קיים  טבעי  𝑚. הראו כי לכל  1 − 𝑚, 2𝑛 − 𝑚 + 1, … , 2𝑛 + 𝑚  
 חיוביים ופריקים.

,𝑚נקרא לטבעיים  . 2 𝑛 אם יש להם את אותם מחלקים ראשוניים. האם קיימים  חברים

,𝑚)  חברים אינסוף זוגות  𝑛)   כך שגם(𝑚 + 1, 𝑛 +  חברים? (1

,𝑎1) אם קיימת תמורה מגניביקרא  𝑛מספר  . 3 𝑎2, … , 𝑎𝑛)  1,2)של, … , 𝑛) המספרכך ש 

𝑎𝑖𝑎𝑖+1 + 1לכל   שלם ריבוע 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑛 −  מגניבים.שקיימים אינסוף מספרים הוכיחו  . 1

)- טבעי נסמן ב nלכל  . 4 )d n   את מספר המחלקים החיוביים שלn  הוכיחו כי קיימים .

)-כך ש aאינסוף מספרים טבעיים   )d an n   לכלn .טבעי 

1  -כך ש nהוכיחו כי קיימים אינסוף מספרים פריקים . 5 13 2n nn − −−. 

2מחלק את  n-כך ש n  מספרים טבעייםקיימים אינסוף כי  ראוה. 6 12 1
n+  אתאבל לא  +

2 1n + . 

𝑝יהי   .7 > סדרה   . 𝑝  -ב 𝑘זו שארית החלוקה של  𝑑𝑝(𝑘)שלם,   𝑘עבור   ראשוני.  2

𝑎0, 𝑎1, 𝑝  אם טובהתקרא  … ∤ 𝑎0  ו-  𝑎𝑛+1 = 𝑎𝑛 + 𝑑𝑝(𝑎𝑛) לכל   𝑛 ≥ האם לאינסוף . 0

𝑎𝑖קיימות סדרות טובות   𝑝ראשוניים   , 𝑏𝑖  :עבורן 

𝑎𝑛  (א  > 𝑏𝑛   לאינסוף𝑛   וגם𝑏𝑛 > 𝑎𝑛 ף  אינסול𝑛 ? 

𝑎0  ב( < 𝑏0  אבל𝑎𝑛 > 𝑏𝑛   לכל𝑛 > 0? 

,𝑎)הראו כי קיימות אינסוף שלשות . 8 𝑏, 𝑝) של מספרים שלמים חיוביים כך ש -𝑝   ,ראשוני

𝑝 > 𝑎, 𝑏 ו -𝑝3|(𝑎 + 𝑏)𝑝 − 𝑎𝑝 − 𝑏𝑝. 

𝑛  יהי . 9 > ,𝑎קיימים  שזוגי. הראו -אי 1 𝑏 > 𝑄(𝑥) אםשלמים כך ש 0 = (𝑥 + 𝑎)2 + 𝑏: 

• (𝑎, 𝑛) = (𝑏, 𝑛) = 1 

• 𝑛|𝑄(0) 

,𝑄(1)לכל אחד מהמספרים  • 𝑄(2),  . 𝑛  - יש מחלק ראשוני זר ל …

 בתאבון! 


