



4. נתונים מספרים שלמים . ריבועיהם  רשומים במעגל. סכום של כל 41 ריבועים שרשומים ברצף מתחלק ב-. האם בהכרח כל אחד מבין המספרים  מתחלק ב-41?
תשובה: כן






פתרון. אם נחסיר שני רצפים שנבדלים באיבר אחד, נגלה ש- מתחלק ב-. כלומר כאשר קופצים ב-41 במעגל, המספרים נבדלים בכפולה של . אנחנו נראה, שבקפיצות של 41 ניתן לעבור על כל המספרים במעגל, ומכאן יתקבל שהפרש של כל שני ריבועים במעגל מתחלק ב-. אכן, כאשר קופצים קדימה על מעגל של 1000 מספרים בקפיצות של 41, אז תוך פחות מ-1000 קפיצות לא דורכים על מספר שכבר היה, כי כל עוד  המספר  לא מתחלק ב-1000.   








ובכן, הפרש בין כל שני מספרים במעגל מתחלק ב-, לכן כל מספר במעגל הוא מסוג, וסכום של 41 מספרים כאלה רצף הוא מספר מהסוג . אבל זה מתחלק ב-41, לכן גם  מתחלק ב-, לכן  מתחלק ב-41, לכן גם  מתחלק ב- (הרי 41 ראשוני). באופן דומה גם כל מספר אחר מבין המספרים הנתונים מתחלק ב-41.
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