2. נתונים ארבעה מספרים שלמים חיוביים. כל אחד מבין המספרים מתחלק במחלק המשותף הגדול ביותר של השלושה האחרים ומחלק את הכפולה המשותפת הקטנה ביותר של השלושה האחרים. הוכיחו כי מכפלת ארבעת המספרים היא ריבוע שלם.
פתרון:



נניח המספרים הם , נבחר ראשוני , ונסתכל כמה פעמים הוא מחלק כל אחד מהם, נניח זה  בהתאמה.












נניח בנוסף ש- , נשים לב שהמחלק המשותף המקסימאלי של  מתחלק ב-,  פעמים, מצד שני הוא גם מחלק את  ולכן  כלומר . באותה צורה נקבל . לכן  מתחלק ב-,  פעמים, וזה מספר זוגי. מכיוון שבכל ראשוני  מתחלק כמות זוגית של פעמים, אז הוא ריבוע וסיימנו.
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