

2. הוכיחו שהגרף של כל פולינום ריבועי שיש לו שורש יחיד ומקדם מוביל 1 מכיל נקודה  כך שגם לפולינום  יש שורש יחיד.




פתרון. התנאי לכך שיהיה שורש יחיד הוא , כלומר . הפולינום הנתון הוא . רוצים לפתור מערכת משוואות:

 










הביטוי אי-שלילי לכל , כמו גם , ולכל אחד מהם יש שורש. כאשר נשווה את  כנגד , נראה שב-0 מתקבל , ובשורש של  אי‑בשוויון הוא בכיוון ההפוך. לכן לפי רציפות יש  עבורו מתקיים . לכן קיים פתרון  למערכת משוואות, מש"ל.
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