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המספרים הטבעיים 
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  הם זרים בזוגות ומקיימים:
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הוכח כי בהכרח ניתן לבחור מתוך 
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 ו-
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 שלשת מספרים בה אחד מהם שווה לסכום השניים האחרים.
פתרון
נעביר אגפים ונקבל: 
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. נוסיף 
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 לכל אחד מהצדדים, נוסיף סוגריים ונקבל: 
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הצד השמאלי חייב להתחלק ב-
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. בגלל ש-
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 חייב להתחלק ב-
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באופן דומה, 
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 חייב להתחלק ב-
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. נחלק את כל הביטוי ב-
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כאשר שני הגורמים במכפלה בצד ימין נשארים שלמים. היות ו-11 מספר ראשוני, אחד משני הגורמים האלה צריך להיות שווה ל-
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. כלומר,
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   או  
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שזה אומר
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