שאלה 3.
על לוח 
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 עומדים 8 צריחים שלא מאיימים זה על זה. כל המשבצות בלוח נמצאות בשליטה של הצריחים לפי העיקרון הבא. משבצת עליה עומד הצריח נמצאת בשליטתו. משבצת שמאוימת על ידי שני צריחים משויכת לצריח שנמצא יותר קרוב. במידה ושני הצריחים נמצאים במרחקים שווים מהמשבצת עליה הם מאיימים, כל אחד מהם מקבל חצי של המשבצת. הוכח\י כי שטחי השליטה של כל הצריחים שווים בגודלם.
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במצב ש-8 צריחים עומדים על לוח ולא מאיימים זה על זה, בכל עמודה ובכל שורה יש בדיוק צריח אחד. מכאן, עבור כל משבצת הלוח שלא עומד עליה צריח, יש בדיוק שני צריחים שמאיימים עליה: צריח שעומד באותה שורה וצריח שעומד באותה עמודה. בנוסף למשבצת הנ"ל, יש עוד משבצת אחת בדיוק ששני הצריחים מאיימים עליה (ראה ציור). שני הצריחים ושתי המשבצות המאוימות מהווים קודקודים של מלבן. אם המלבן הזה הינו ריבוע, כל אחד מהצריחים שולט על חצי המשבצת הראשונה וחצי מהמשבצת השנייה. אם המלבן אינו ריבוע, כל אחד מהצריחים שולט על אחת המשבצות (הזאת שיותר קרובה לו). בשני המקרים כל צריח שולט סך הכול על משבצת אחת משתי המשבצות האלו. סך הכול צריח מאיים על 14 משבצות שמהן הוא מאבד חצי + יש את המשבצת עליה הוא עומד. סך הכול בשליטה שלו נמצאות 8 משבצות.
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