שאלה
בכיתה יש 20 תלמידים. תלמידי הכיתה השתתפו במספר טיולים, כך שבכל אחד מהטיולים היו לפחות ארבעה תלמידים מהכיתה. הוכח כי קיים טיול כך שכל תלמיד שהשתתף בטיול הזה השתתף לפחות ב-
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 מכל הטיולים.
פתרון
נקרא לתלמיד טוב אם ורק אם הוא השתתף בלפחות 1/17 מהטיולים. לכל שאר התלמידים נקרא רעים. נקרא לתלמיד יותר טוב או פחות טוב לפי כמות הטיולים שהוא השתתף בה. נניח בשלילה שבכל הטיולים היה לפחות תלמיד רע אחד.
לכל טיול נסתכל על התלמיד הכי רע שהשתתף בו. (לפי הנחת השלילה הוא לא תלמיד טוב)
עכשיו לכל תלמיד נסתכל על כמות הטיולים שבהם הוא היה תלמיד הכי רע – כמות הזאת לא גדולה מסה"כ כמות הטיולים שהתלמיד השתתף בה, וזה פחות מ-1/17 מכל הטיולים.
נשים לב גם שאף אחד משלושת התלמידים הכי טובים הם לא היה תלמיד הכי רע באף טיול, כי בגלל שבכל טיול השתתף לפחות עוד תלמיד נוסף, והוא היה פחות טוב מכל אחד מהשלושה.
עכשיו אם נסכם את הכמויות האלה לכל התמידים הרעים – נקבל בדיוק את כמות כל הטיולים, כי כל טיול השתתף בסכימה בדיוק פעם אחד. מצד שני סיכמנו לא יותר מ-17 מספרים (כי יש שלושה תלמידים שבטוח אף פעם לא הכי רעים), וכל אחד מהם קטן ממש מ-1/17 של הסכום. סתירה.
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