5. במעוין ABCD, גודל הזווית A הוא °120. הנקודות N, M נמצאות על הצלעות CD, BC בהתאמה, כך ש °(NAM = 30. הוכיחו כי מרכז המעגל החוסם של משולש NAM נמצא על אלכסון המעוין ABCD.
פתרון ראשון (עמוס און). השיקוף ביחס לאלכסון הקצר AC יעביר נקודות M, N לנקודות M’, N’ בהתאמה. אז M’MN’N הוא טרפז שווה שוקיים ולכן הוא חסום במעגל, מרכז המעגל הזה נמצא על ציר סימטריה של הטרפז, כלומר על AC. 

נניח ללא הגבלת הכלליות ש-M, M’ יותר רחוקים מ-C מאשר N, N’. אז הזווית MM’N = MM’C שזה אחת הזוויות של משולש שווה שוקיים MM’C  שזווית הראש שלו C היא °120, לכן  MM’N = MM’C = 30° = MAN.

כלומר A נמצא על המעגל שחוסם MM’N, וכבר ראינו שמרכז המעגל הזה על AC.

פתרון שני. יהיו K, L עקבי האנכים מ-A לצלעות המעוין BC, CD בהתאמה.
קל לראות כי KAL = °60. נתבונן במחומש KMNLA. הזווית MAN היא מחצית מהזווית KAL. לכן קיפול אוריגאמי של משולשים KAM, NAL לפי ישרים AK, AL בהתאמה יעביר את הקטעים AK, AL לאותו ישר. היות ו- AK = AL אפילו אפשר להגיד שהקיפול הזה יעביר K ו-L לאותה הנקודה T. אז מפני ש-K, L היו עקבי האנכים נקבל שזוויות ATM, ATN ישרות, כלומר T – עקב הגובה מ-A ל-MN.

כעת נתבונן בציור המקורי, לפני קיפול האוריגאמי.  
מהקיפול ראינו שוויון זוויות: NMA = KMA. לכן במשולש MNC, הישר AM הוא חוצה הזווית החיצונית. מכאן מתקבל בקלות, שהאנך ל-AM בנקודה M הוא חוצה זווית הפנימית של M במשולש MNC.
באופן דומה האנך ב-AN ל-N הוא חוצה זווית הפנימית של N במשולש MNC.
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חוצי הזוויות במשולש MNC נחתכים בנקודה אחת. לכן האנך ל-N ב-AN, האנך ל-M ב-AM, ו-AC נחתכים בנקודה אחת X. 

תהיה Y  האמצע של AX, והיא גם על AC. האנכים האמצעים ל-AM ו-AN עוברים דרך Y, כי אלה קטעם אמצעים של משולשים AMX, ANX, הרי הזוויות AMX, ANX  ישרות לפי הגדרה של X.

פתרון שלישי (לאוניד מדניקוב). נבצע סיבוב ב-°60 מסביב ל-N כך ש-C תעבור לנקודה על קטע AC. אז גם B תעבור לנקודה על הישר AC, ולכן גם M תעבור לנקודה O על AC. אז OMN משולש שווה צלעות. הזווית MAN היא מחצית מ-OMN, לכן היא נשענת על המעגל שמרכזו O שעובר דרך N ו-M. לכן מרכז המעגל החוסם את MAN הוא O והוא על AC.
פתרון רביעי (דן כרמון). כמו שראינו ב-4 שורות האחרונות של הפתרון השני, מספיק להוכיח שהאנך ל-AM ב-M והאנך ל-AN ב-N נחתכים על AC, וזה מה שנוכיח.
נניח שהאנך ל-AM ב-M חותך את AC בנקודה P, והאנך ל-AN ב-N חותך את AC בנקודה Q, אז בעצם צריך להוכיח ש-P ו-Q זו אותה הנקודה.

היות וזוויות AMC, ANC כהות, הרי מה שמשלים אותם ל-°180 במשולשים AMC, ANC זה זווית של °60 + זווית שקטנה מ-°30, אז P, Q בתוך הקטע AC, לכן מספיק להוכיח כי PC = QC.

PMC + 90° + MAC = AMC + MAC = 180° – ACM = 120° 
לכן PMC + MAC = 30°, אבל גם NAC + MAC = 30°, לכן NAC PMC =.
בנוסף גם NCA PCM = 60 °=, לכן משולשים PMC, NAC דומים:

PC/CM = NC/CA
באופן דומה  גם המשולשים QNC, MAC דומים, כלומר 

CM/CA = QC/CN
נכפיל את שני הזהויות האחרונות  ונקבל: PC/CA = QC/CA, כלומר PC = QC.
