1. לאלון יש מספר קופסאות עם עוגיות. אלון רשם כמה עוגיות יש בכל קופסה. יואב לקח מכל קופסה עוגיה והניח על מגש. אחר כך לקח עוגיה מכל קופסה שאינה ריקה והניח על מגש שני, וכך הלאה עד שנגמרו העוגיות בקופסאות. יואב רשם כמה עוגיות יש על כל מגש. הוכיחו, שכמות המספרים השונים שרשם אלון שווה לכמות המספרים השונים שרשם יואב.

פתרון. נשים לב תחילה כי המגשים מסודרים בסדר יורד של מספר עוגיות, מכיוון שמכל קופסה שנלקחה ממנה עוגייה למגש כלשהו, בהכרח נלקחה עוגייה גם לכל אחד מהמגשים הקודמים. לכן, כמות המספרים השונים שכתב יואב שווה לכמות השינויים במספר העוגיות, כלומר לכמות המספרים k, כך שעל המגש ה-k יש ממש יותר עוגיות מאשר על המגש ה-k+1 (כאשר מחשיבים גם מגשים ריק אחד לאחר שנגמרו העוגיות). על המגש ה-k יש יותר עוגיות מאשר על המגש ה-k+1 אם ורק אם הייתה לפחות קופסה אחת ממנה נלקחה עוגייה למגש ה-k אך לא למגש ה-k+1, כלומר היו בה בדיוק k עוגיות בהתחלה; קיימת לפחות קופסה אחת כזו אם ורק אם אלון רשם את המספר k לפחות פעם אחת. לכן מספר השינויים בכמות העוגיות על המגשים שווה לכמות המספרים השונים שאלון כתב.
בסה"כ קיבלנו שכמות המספרים השונים שכתב יואב שווה לכמות השינויים במספר העוגיות על המגשים, ומצד שני כמות השינויים במספר העוגיות על המגשים שווה לכמות המספרים השונים שכתב אלון. בפרט כמויות המספרים השונים שכתבו אלון ויואב שוות, כנדרש.
