2. במישור ציירו 10 קטעים שונים, והדגישו את כל נקודות החיתוך שלהם. התברר כי כל נקודה מודגשת מחלקת כל קטע שעובר דרכה ביחס 3:4. 

מהי הכמות המרבית האפשרית של נקודות מודגשות?

תשובה. 10

פתרון. הפתרון מתחלק לשני חלקים: הוכחה שאי-אפשר לעשות יותר מ-10 ודוגמה עבור 10.

בשביל החלק הראשון נעריך זוגות {נקודת חיתוך, קטע שמכיל אותה} בשני דרכים.

דרך ראשונה: יש N נקודות, דרך כל נקודה עוברים לפחות שני קטעים, אז יש לפחות N2.

דרך שנייה: יש 10 קטעים, על כל קטע יש רק שני נקודות שמחלקות אותו ביחס 3:4, לכן יש לכל היותר 20. ובכן, N2 ≤ 20, לכן N ≤ 10. 

עכשיו דוגמה:
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הערה. לדעתי זו דוגמא יחידה (עד כדי החלפה של ריבוע במעוין), למרות שלא הצלחתי להוכיח זאת. בכל מקרה, ניסיונות ליצור דוגמה מתוך מחומש או מצולע אם יותר צלעות, כאשר ממשיכים את הצלעות שלו, לא מצליחים, כי נוצרים חיתוכים מיותרים.
