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5. נתונה טבלה (בציור משמאל). מותר להחליף בה את סדר השורות, ומותר גם להחליף את סדר העמודות.

כמה טבלאות שונות אפשר לקבל בצורה כזאת מהטבלה הנתונה ?

תשובה: !6.!7

פתרון. נשתמש ב-

טענת עזר. תהיו A, B, C, D משבצות, כאלה ש-ABCD הוא מלבן שצלעותיו אופקיות ואנכיות. נסמן גם את המספרים שרשומים במשבצות הללו באותם אותיות. 
אז A – B + C – D   מתחלק ב-7, אחרי כל סדרה של פעולות מותרות.

הוכחת טענת עזר. אחרי החלפות של שורות או עמודות 4 משבצות שיוצרות מלבן עדיין יוצרו מלבן, לכן מספיק להוכיח את זה עבור הטבלא המקורית ולא עבור טבלא שעלולה להיווצר. ניתן גם להניח ללא הגבלת הכלליות ש-A פינה ימנית עליונה, B שמאלית עליונה של המלבן, הרי החלפת סימן לא תשפיע על חלוקה ב-7. גם A – B וגם D – C שווים לרוחב המלבן או לרוחב המלבן פחות 7, לכן הפרשם מתחלק ב-7, מש"ל.
מהטענה נובע שאפשר לחשב את כל הטבלא לפי השורה הראשונה והעמודה השמאלית. הרי כל מספר שהוא לא בשורה ראשונה ולא בעמודה השמאלית, הוא קודקוד של מלבן, ש-3 קודקודים  ראשונים שלו נמצאים בשורה הראשונה או בעמודה השמאלית.
לכן השאלה היא, כמה אפשרויות שונות אפשר לקבל בשורה הראשונה ובעמודה השמאלית.
בשורה ראשונה אפשר לקבל כל תמורה של מספרים מ-1 עד 7, וזה נותן !7 אפשרויות, שאת כולם אפשר לבנות. אחרי שכבר בחרנו כיצד תראה השורה הראשונה, בעמודה השמאלית מקבלים כל תמורה של 6 מספרים, חוץ מהפינה השמאלית העליונה, וזה נותן !6 אפשרויות, וכולן מתקבלות. סה"כ קיבלנו !6.!7 .

