
2. (כל סעיף 2 נקודות) על דף נייר רשומים 3 מספרים חיוביים: 1, X, Y. בכל מהלך אפשר לכתוב הפרש או סכום של מספרים שכבר רשומים, או מספר הופכי למספר שכבר רשום (כלומר אם רשום K אפשר לרשום 1/K), ומותר לרשום שוב מספר שכבר רשום.

האם אחרי מספר מהלכים לכתוב

א. את המספר 2X ? 
ב. את המספר X.Y ?

תשובה: כן.

א. 
פתרון ראשון. נראה שיטה. בהתחלה רשומים שני מספרים:

1. 1

2. X
ניקח סכום והפרש, וקח נקבל עוד שני מספרים:

3. 1 – X
4. 1 + X
נהפוך את המספרים ג', ד' : 

ה.  
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ו.  
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נחסיר שני מספרים אחרונים  (ו' פחות ה') נקבל:

ז.  
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נהפוך אותו:

ח.  
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ונרשום אותו עוד פעם:

ט.  
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נסכם את שני המספרים האחרונים ונקבל:       
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י.   
נחבר את המספר האחרון והמספר הראשון, ונקבל מש"ל.

פתרון שני. נראה שיטה. בהתחלה רשומים שני מספרים:

1. 1

2. X
ניקח סכום והפרש, וקח נקבל עוד שני מספרים:

3. 1 – X
נהפוך את המספרים ב', ג' : 

ד.  
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ה.  
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נחסיר שני מספרים אחרונים  (ה' פחות ד') נקבל:

ו.  
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נהפוך אותו:

ח.  
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ונוסיף לו את ב', ונקבל מש"ל.
ב. בשיטה שהסברנו בסעיף א' אפשר לקבל מספרים

כ. 2X
מ.  2Y
נ. (X+Y)2 = X2 + 2XY + Y2
נחסיר ממספר נ' את המספרים כ', מ', ונקבל 

ס.  XY2

קודם ראינו איך להכפיל מספר ב-2 : צריך לרשום אותו שוב ולהוסיף. כעת צריך לעשות דבר הפוך – לחלק מספר ב-2. בשביל זה צריך להפוך מספר, להכפיל את המספר ההופכי ב-2, ושוב להפוך את המספר שמתקבל. מש"ל.
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