1. יש 100 תמונות, כך שעל כל תמונה מופיעים ילד ומבוגר שיותר גבוה ממנו (כל 200 האנשים על התמונות הם אנשים שונים). צריך לחבר את כל התמונות לתמונה אחת גדולה. לפני שמרכיבים את התמונה הגדולה מותר להקטין כל תמונה פי מספר שלם של פעמים (ההקטנה יכולה להיות שונה עבור כל אחת מ-100 התמונות). הוכח שאפשר להגיע למצב כזה, שבתמונה הגדולה כל המבוגרים יהיו גבוהים יותר מכל הילדים. 

פתרון. אנחנו נשתמש בטענה חשובה (שנוכיח אותה בסוף). 

טענה. לכל שני מספרים ממשיים שונים x < X קיים מספר רציונאלי  p/qשנמצא בינם, כלומר x < p/q < X .

(כאשר p מספר שלם, q מספר ממשי)
יהי xk גובה של ילד בתמונה מספר k , ויהי Xk גובה של מבודר באותה תמונה.

עבור כל k מ-1 עד 100 נמצא מספר רציונלי pk/qk שגדול מגובה הילד וקטן מגובה המבוגר. יהי D המחנה המשותף של כל השברים האלה 
(כלומר מספר שמתחלק ב-qk עבור כל k מ-1 עד 100).

נקטין תמונה מספר k פי Dpk/qk פעמים (זה שלם), ונקבל שגובה של כל ילד קטן יותר מאשר 1/D וגובה של כל מבוגר גדול מ-1/D . עכשיו אפשר להרכיב תמונה גדולה.
נשאר להוכיח טענה.

הוכחת הטענה. האי-שוויון הנדרש שקול לאי-שוויון qx < p < qX. 

בשביל שיהיה קיים p כזה מספיק ש  < qX – qх1, כי אז אפשר לקח בתור p מספר שלם גדול ביותר שקטן מ-X. מספיק למצוא q כזה ש- 1/q < X – х . 

X – х = Y זה מספר ממשי חיובי. האי-שוויון 1/q < Y שקול לאי-שוויון 1/Y < q.

מספר 1/Y הוא גם מספר ממשי חיובי, לכן קיים מספר שלם שגדול ממנו, מש"ל.
