2. על לוח רשומים שני מספרים 2007-ספרתיים.

ידוע, שאפשר למחוק 7 ספרות בכל אחד מהם כך שנקבל שני מספרים זהים. הוכח, שאפשר גם להוסיף 7 ספרות לכל מספר כך שגם נקבל שני מספרים זהים.

פתרון. נסמן את המספרים ה-2007-ספרתיים שלנו A, B. אפשר למחוק מכל אחד מהם 7 ספרות כך שנקבל מספר 2000-ספרתי C.

נמחק 7 ספרות ממספר B כך שנקבל C, אבל נשאיר רווחים ספרות שמחקנו. למספר C נוסיף 7 ספרות בין הספרות שלו כך שנקבל מספר A (ברור שזה אפשרי), ואז נחזיר את 7 הספרות של B למקומות שמהם מחקנו אותן. נקבל מספר D של 2014 ספרות שהוא מתקבל ממספר A ע"י הוספת 7 ספרות.
אבל אפשר לקבל D גם הפוך : להוסיף למספר C קודם את 7 ספרות החסרות של B ואז את 7 ספרות החסרות של A למקומות הנכונים.

לכן D יכול להתקבל גם ע"י הוספת 7 ספרות ל-B. מש"ל.
