1. העבירו חמישה קטעים (בלי לנתק את העט מהנייר) כך שהתקבל כוכב מחומש. הכוכב מחולק ע"י הקטעים ל-5 משולשים ומחומש. 

התברר שכל חמשת המשולשים שווים (חופפים). 

האם בהכרח המחומש משוכלל (בעל צלעות וזוויות שוות)?
תשובה. כן.

פתרון. 

נתבונן בזוג משולשים חופפים צמודים, בעלי קודקוד A משותף: ABC ו-ADE (כאשר A הוא נקודת חיתוך של BD ו-EC). הזוויות A שלהם שווה. לכן או ש-A  הוא הקודקוד המתאים שלהם בחפיפה, או שבחפיפה קודקוד A של המשולש הראשון מתאים לקודקוד אחר של המשולש השני, אבל אז בקודקוד הזה יש זווית שווה לזווית A לכן משולש – שווה שוקיים, ואז אפשר לעשות חפיפה אחרת, כך שקודקוד A במשולש ראשון מתאים לקודקוד A של המשולש השני. ובכן, אפשר להניח שבחפיפה קודקוד A מתאים לקודקוד A. לכן קודקוד B מתאים לקודקוד D או E. אם B מתאים לקודקוד D אז זוויות ADE, ABC שוות, ולכן הישרים BC, ED מקבילים וזה לא יכול לקרות בכוכב המחומש. 
לכן AB=AE, AD=AC.

לכן המחומש שנמצא בתוך הכוכב – שווה צלעות.

את הזוויות של המשולשים שנמצאות ליד המחומש אפשר לסמן ( , (. בכל אחד מהמשולשים מופיע ליד המחומש פעם אחד ( ופעם אחד (, כי כולם חופפים. לכן יש ליד המחומש 5 זוויות מכל סוג. אבל 2 הזוויות שנמצאות ליד אותו קודקוד שוות, לכן יש מספר זוגי של זוויות בכל גודל. זה יכול להיות רק במצב אחד ( = ( ויש 10 זוויות כאלה. 
זוויות של מחומש תמיד משלימות את (  או את ( ל-°180, אבל ( = (, לכן כל זוויות המחומש שוות.

ובכן במחומש בהכרח צלעות וזוויות שוות. 
