1. על הלוח רשומים 2 מספרים טבעיים x ו-y בסדר עולה ( x≤ y). אבי כותב במחברתו x2 (ריבוע של המספר הראשון), ומחליף מספרים על הלוח במספרים x ו-  y – x, הרשומים בסדר עולה. הוא מבצע את אותה הפעולה עם המספרים החדשים שעל הלוח, וכן הלאה, עד שאחד המספרים על הלוח יהיה 0. מה יהיה הסכום של כל המספרים הרשומים במחברת של אבי בסוף? 
תשובה: x∙y.
פתרון ראשון. 

ברור שברגע מסוים התהליך יסתיים (כי סכום המספרים יורד כל הזמן).
נוכיח באינדוקציה על x+y . כאשר אחד מהמספרים שווה לאפס אז תהליך מכיל 0 צעדים וגם המכפלה של שני מספרים וגם סכום המספרים הרשומים במחברת הוא 0.

נניח שהוכחנו את הטענה עבור כל זוג מספרים שסכומם קטן מאשר x+y.

בשלב ראשון יירשם במחברת x2 ואחרי זה נמשיך עם המספרים x ו-  y – x שסכומם קטן מאשר x+y ולכן מרגע זה נרשום במחברת מספרים שמכפלתם היא x(y – x) לפי הנחת אינדוקציה. ביחד אם המספר הראשון יוצא 

x(y – x) + x2 = xy
מש"ל.
הערות.  
1. אם נתעלם לרגע מהמחברת ונתייחס רק לאלגוריתם שעל הלוח, הרי שמדובר כאן באלגוריתם הידוע של אוקלידס למציאת הגורם המשותף הגדול ביותר של שני המספרים x ו- y. 

2. השאלה הזאת מכלילה את העובדה הידוע על מספרי פיבונאצ'י.

f0 = 1, f1 = 1, f2 = 2, f3 = 3, f4 = 5, f​5 = 8, f6 = 13, fn+2 = fn+1 + fn
אם נתחיל את התהליך של אוקלידוס ממספרים fn+1 , fn אז נקבל לפי הסדר את מספרי פיבונאצ'י, לכן סכום ריבועים שווה למכפלה של שני מספרי פיבונאצ'י
12 + 12 + 22 + 32 + 52 + 82 = 8∙13

פתרון שני. נצייר מלבן שצלעותיו x , y. כאשר נעשה פעולה (לעבור לזוג מספרים חדש ולרשום במחברת x2 אז במקביל נחתוך מלבן לשני חלקים : 
ריבוע שצלעותיו x ומלבן שצלעותיו x ו-  y – x, ונזרוק את הריבוע.
כך בכל שלב אנחנו מורידים ריבוע מהמלבן ורושמים את שטחו במחברת.  בסוף כאשר כל השטח ייזרק סכום המספרים במחברת יהיה שווה לשטח הכולל בהתחלה.
