4. על כל צלע של משולש ישר זווית ABC בנוי כלפי חוץ ריבוע. יהיו D, E ו-F מרכזי הריבועים.

הראו שיחס השטחים של המשולשים DEF ו- ABCהוא
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1. גדול מ-1.

2. לפחות 2.
אפשר להניח ללא הגבלת הכלליות, כיC  זו קודקוד של הזווית הישרה של משולש ABC, D הוא מרכז של ריבוע שבנוי על BC, E – של ריבוע שבנוי על AC. נסמן את אורכי הניצבים של משולש ABC:     a = BC, b = AC.
פתרון ראשון. F הוא מרכז הריבוע ABMN. נבצע סיבוב מסביב לנקודה F ב-°90, כן ש-B יעבור ל-A (ו-A ל-N,  ו-N ל-M). אז C יעבור ל-P, P ל-Q, Q ל-R. במשולש ישר זווית ABC 

°90(A+(B=. המשולשים ANP, NMQ, MBR מתקבלים מהמשולש ABC ע"י סיבוב ולכן חופפים לו ויש להם אותם זוויות. מכאן נובע בקלות, שנקודות P, A, C נמצאים על ישר אחד (כי זווית PAC הוא °180), ואותו דבר עבור שלשות P, N, Q וגם Q, M, R וגם R, B, C.
בשביל ההמשך נזדקק לטענה מאוד פשוטה, ולכן לא נוכיח אותה אלה נשאיר את ההוכחה שלה בתור תרגיל עבור הקוראים.
טענה. המרחק ממרכז הריבוע לקודקוד קטן פי 
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 מהצלע.
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 הרי F הוא גם מרכז של ריבוע CPQR, שכל צלע שלו שווה ל- A+B.

בנוסף, CF הוא חוצה זווית פנימית של הזווית הישרה C של ריבוע CPQR שזה גם הזווית הישרה של משולש ABC. גם קטעים CE ו-CD יוצרים זוויות של °45 עם ניצבים, לכן שניהם מאונכים ל-CF, וגם יוצרים ישר אחד. מכאן מקבלים שני מסקנות: ש-CF הוא גובה במשולש DEF, 

וש- 
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.
שטח בכל משולש הוא גובה כפול בסיס חלקי 2. לכן SABC=ab/2.
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צריך לבדוק כי 2SABC≤SDEF כלומר 
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 וזה שקול ל-
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 כלומר 
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 וזה נכון.
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פתרון שני. ננסח את הבעיה בצורה אחרת. נבנה כלפי חוץ על הצלעות של המשולש ABC משולשים ישרי זווית ושווי שוקיים BCD, ACE, ABF (שהזוויות הישרות הן D, E, ו-F בהתאמה). ברור שזה שקול לבניית מרכזי הריבועים.

רואים ישר ש-C נמצא על ED, הרי
 (ECD=(ECA+(ACB+(BCD=
=45°+90°+45°=180°
נבנה מעגל ש-AB הוא הקוטר שלו.  אז נמצאים עליו C ו-F. AF=FB, לכן גם הקשתות AF ו-FB  שוות וזוויות שנשענות עליהן, (FCB ו-(ACF שוות. לכן הקטע CF מחלק את הזווית הישרה (ACB לשני זוויות שוות, ששתיהן שוות 45°. לכן גם CF מאונך לישר ECD, ומקביל לישרים אחרים שמאונכים לו: BD  ו-EA.
למשולשים CDF ו-CBF בסיס משותף CF וגבהים שווים מנקודות D ו-B, כי BD מקביל ל-CF. לכן SCDF=SCBF. מסיבה דומה SCEF=SCAF.
נסכם ונקבל: SDEF=SCDF+SCEF=SCBF+SCAF=SCBAF.
לכן טענה של סעיף א' הופכת למשהו טריביאלי: SABC<SCBAF. זה ברור כי SCBAF=SABC+SABF.

הטענה של סעיף ב' קצת יותר מעניינת: 2SABC ≤ SCBAF = SABC+SABF. 
כלומר SABC ≤ SABF. למשולשים ABC ו-ABF בסיס משותף AB, צריך רק לבדוק של-ABF  הגובה על בסיס AB לא יותר קטן. 
כלומר שמרחק מ-F לישר AB הוא גדול או שווה למרחק מ-C לישר AB. 

קשת AB ש-F נמצא עליה זהה לקשת AB ש-C מצא עליה למרות שזה לא אותו קשת, כי AB הוא קוטר ויש סימטריה בין הקשתות. אבל בקשת שלו F היא נקודה הכי מרוחקת מהקוטר AB כי היא אמצע הקשת. מש"ל.
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