4. על צלעותיו של ריבוע 1(1 בנו 4 משולשים ישרי זווית (כלפי חוץ), כך שכל צלע של הריבוע היא יתר במשולש המתאים. נניח ש-A,B,C, ו-D הם הקודקודים של הזוויות הישרות של המשולשים, ונסמן ב- O1, O2, O3 ו-  O4 את מרכזי המעגלים החסומים במשולשים. הוכיחו ש:

א) שטח המרובע ABCD לא עולה על 2.

ב) שטח המרובע  O1O2O3O4 לא עולה על 1.

פתרון:
נניח KLMN הריבוע המקורי, O מרכזו. KAL, LBM, MCN, NDK המשולשים שנבנו. נזכיר ששטחו של מרובע הוא מחצית מכפלת אורכי האלכסונים כפול סינוס  הזווית ביניהם, כלומר קטנה ממחצית מכפלת אורכי האלכסונים. 

א) מספיק להראות שאורכי האלכסונים AC ו-BD קטנים מ 2.  הנקודות A,B,C,D נמצאות על חצאי מעגלים שבנויים על צלעות המרובע כעל קטרים. חצאי מעגלים אלו נוגעים מבפנים במעגל עם קוטר 2 עם מרכז בנק' O.  לכן קטעים AC ו-BD נמצעים במעגל עם קוטר 2, ולכן אורכם אינו עולה על 2.

ב) מספיק להראות שאורכי האלכסונים O1O3  ו- O2O4  לא עולים על 
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נשים לב שכל הנקודה Oi נמצאות על מעגל עם קוטר 
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 מסביב לנקודה O (החוסמת את מרובע KLMN).  נראה זאת עבור  O1:

(KO1L = 180( – ((O1KL + (O1LK) =
=180( – 1/2((AKL + (ALK) = 90( + 1/2(KAL = 135(.
לכן (KO1L + (KML = 180( , כלומר המרובע KO1LM  הוא חסום.
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