3. במשולש ABC הנקודה X נמצאת על הקטע AB , והנקודה Y – על BC. הקטעים AY ו-CX נחתכים בנקודה Z. ידוע ש- AY=YC וגם AB=ZC. הוכיחו שהנקודות B, X, Y, Z נמצאות על מעגל אחד.

פתרון ראשון.
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תהי T נקודה על הקטע YC כך ש- YT =YZ. אז משולשים YZC ו- YTA חופפים (צלע YT=YZ, צלע YA=YC, זווית Y משותפת). 
לכן TA=ZC=AB, לכן משולש ABT שווה שוקיים. לכן ABT(=ATB(.
מחפיפת משולשים שמצאנו נובע: YZC (= YTA( = ATB(= B(.
לפיכך

1800=YZX(+YZC(=YZX(+B(.
כלומר, המרובע BXZY חסום במעגל.
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פתרון שני

ממשפט הסינוסים ל ZYC:
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ממשפט סינוסים ל-AYB:
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  כיוון שנתון AY=YC וגם AB=ZC נקבל: [image: image5.wmf]sinABY=sin
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 אז נקבל 
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נראה שהאופציה השנייה לא מתקיימת: אם 
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, אז נעריך את סכום הכולל  של כל הזוויות של המשולשים ABY ו- ZYC. 
מצד אחד, אמורים לקבל 3600. מצד שני,
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 וזה לא יתכן.
ובכן,
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 נקבל שהמרובע XZYB חסום במעגל (הרי סכום זוויות נגדיות שווה ל-1800).
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