3. בכל פאה צדדית של מנסרה מחומשת יש זווית f (בין הזוויות של פאה זאת). מצא את כל הערכים האפשריים של f.

תשובה: רק (90.

פתרון. ברור שזה יכול להיות (90 (כל מנסרה ישרה). 

נשאר להוכיח, שזה לא יכול להיות אף מספר אחר. נניח שכן (ונגיע בהמשך לסתירה). קשה לצייר ציורים תלת-מימדיים, לכן הבקשה לקוראים היא להפעיל את הדמיון.  
כל פאה צדדית היא מקבילית, שיש בה זווית f פעמיים וזווית f–(180 פעמיים. לכן הזווית בכל קודקוד בין צלע של הבסיס לבין שוק של פירמידה שווה ל- f או f–(180 . שוק לא מאונך למישור של בסיס, אחרת היינו מקבלים f = (90.
אם יש קטע L, שלא מאונך למישור P ורק אחד מהקצוות שלו A נמצא במישור, אז מהקצה הזאת בתוך המישור אפשר להעביר רק שני קרניים (בתוך המישור) שיוצרים עם L זווית f, ורק שני קרניים (הפוכים לקרניים הראשונים) שיוצרים אם הישר זווית f–(180. העובדה שאם קרן יוצרת אם הקטע זווית f אז הקרן ההפוכה יוצרת זווית f–(180 ולהפך, מהווה תרגיל לקורא. נסביר כעת, למה יש שני כיוונים לכל היותר.
במרחב הקרניים שעוברים דרך A ויוצרים זווית f אם L מהווים חרוט (קונוס). חיתוך של חרות זה עם מישור כלשהו שמאונך לקטע (לא ב-A) מהווה מעגל M. כל קרן שיוצר זווית f חותך מעגל M. מעגל M לא נמצאת בתוך מישור P (הרי מישור P לא מאונך ל-L). לכן יש להם לכל היותר 2 נקודות משותפות. לכן בתוך P דרך A ונקודות של המעגל עוברים לכל היותר 2 קרניים. מש"ל.
ובכן, יש רק שני ישרים בכל קודקוד, שצלעות של בסיס יכולים להשתייך אליהם, והישרים האלה מוגדרים ביחידות ע"י בזווית אם השוק. כל השוקיים מקבילים זה לזה. לכן כל הצלעות של הבסיס מקבילים לשני ישרים מסוימים. הבסיס הוא מחומש. ראינו שכל צלעותיו מקבילות לשני ישרים מסוימים. לכן לפחות 3 מהם מקבילות לישר אחד. לכן יש שני צלעות סמוכות שמקבילות, וזה לא יתכן. סתירה.
