שאלה 2
הוכח שקיים אינסוף מספרים שלמים חיוביים אי-זוגיים n כך שמספר 2n + n פריק (מספר שלם חיובי נקרא פריק, אם יש לו מחלקים שונים מ-1 ומעצמו(.

פתרון:

לכל k טבעי :  26k+1 + (6k+1) מתחלק ב-3 (n=6k+1).
הוכחה:

קודם נוכיח ש 2 בחזקה אי זוגית אחרי חלוקה ב-3 נותן שארית 2. (אינדוקציה)

ל k=1 זה נכון: 2:3=0 שארית 2

עכשיו נניח שזה נכון לאיזשהו  k אי זוגי: 2k=3m+2 ונוכיח שאז זה נכון ל k+2.

2k+2=2k(22=4(3m+2)=12m+8=3(4m+2)+2, כלומר מתחלק ב-3 עם שארית 2.

ברור שלכל k טבעי 6k+1 מתחלק ב-3 עם שארית 1.

לכן 26k+1+(6k+1)=3m+2+3(2k)+1=3(m+2k+1) מתחלק ב-3.
