תחרות הערים מס' 15
גרסת תרגול לכיתות ט'-י'

3) בהתחלה, רשום על הלוח מספר A. מותר להוסיף למספר זה את אחד מהגורמים שלו, חוץ מ-A עצמו ו-1. עם המספר שהתקבל, ניתן לעשות שוב פעולה זו וכו'.

הוכיחו שאם A=4 אזי באמצעות פעולות כאלו ניתן להגיע לכל מספר פריק שנחליט מראש.

הפתרון:

נסמן את המספר אותו אנו רוצים לקבל ב-
[image: image1.wmf]km

. 2 הוא מחלק של 4 אזי נוסיף אותו 
[image: image2.wmf]k-2

 פעמים ל-4 (ברור שכל פעם שנוסיף 2 נקבל מספר זוגי ולכן הפעולה חוקית). קיבלנו את המספר 
[image: image3.wmf]2k

. ברור ש- 
[image: image4.wmf]k

 הוא מחלק של מספר זה, אז נוסיף אותו 
[image: image5.wmf]m-2

 פעמים. גם זו פעולה חוקית כי ברור שכל פעם נקבל מספר שמתחלק ב-
[image: image6.wmf]k

. אזי נקבל: 
[image: image7.wmf](
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