תחרות הערים מס' 13
גרסת תרגול לכיתות ט'-י'

השאלה:

4) מעגל מחולק ל-7 קשתות כך, שסכום כל זוג קשתות סמוכות לא גדול מ-
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. מצאו את המספר הגדול ביותר A,  כך שבכל חלוקה לקשתות כזו, כל קשת לא תהיה פחות מ-
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 (והוכיחו שה-A שמצאתם הוא באמת המקסימאלי).

התשובה: 
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הפתרון:

אם סכום כל זוג קשתות הוא לא יותר מ-103 זה אומר שסכום 6 קשתות הוא לא יותר מ-309, ומשום שסכום הקשתות במעגל הוא 360, זה אומר שהקשת השביעית שלא נכנסה לשישייה היא בת מינימום 
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, וזה מתקיים לכל אחת מהקשתות במעגל. נוכיח, ש-
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 הוא המספר המבוקש המקסימאלי, כלומר, מספיק למצוא דוגמא שבה סכום של כל שתי קשתות סמוכות הוא לפחות 
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 ויש קשת בת 
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