תחרות הערים מס' 4 (אביב)

גרסת תרגול לכיתות ט'-י'

השאלה:

4) ) נתונים שני מספרים טבעיים, k ו- m השונים זה מזה בסדר ספרותיהם.

א) הוכיחו שסכום הספרות של k2 שווה לסכום הספרות של m2. 

ב) הוכיחו שסכום הספרות של 2/ m שווה לסכום הספרות של 2/k (אם m ו-k הם זוגיים).

ג) הוכיחו שסכום הספרות של k5 שווה לסכום הספרות של m5.

הפתרון:

א) נביע את  k כך: 
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. כאשר נכפיל את 
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 כאשר 
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 היא הספרה האחרונה של המספר 
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 והיא תמיד זוגית ו-
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 היא 1 כאשר 
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 ו-0 אחרת. ואז, 
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 נשים לב כי 
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 תמיד 0 או 1 ו-
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 ספרה זוגית. ז.א. סכום הספרות של המספר יהיה: 
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 וזה לא תלוי בסדר הספרות. מש"ל.

ב) נביע את  k כך: 
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. כאשר נחלק את 
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 היא הספרה הגדולה ביותר שלא עולה על  
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 והיא תמיד קטנה מ-5 ו-
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 היא 5 כאשר 
[image: image19.wmf]i

X

 אי-זוגית ו-0 כאשר היא זוגית. ואז, 
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נשים לב כי 
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 ספרה קטנה מ-5. ז.א. סכום הספרות של המספר יהיה: 
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 וזה לא תלוי בסדר הספרות. מש"ל.

ג) ברור ש- 10m ו- 10k גם מורכבים מאותם ספרות. אבל הרי  10m/2=5m,  10k/2=5k כלומר הטענה נובעת מסעיף ב'.

                                                                                     מ.ש.ל.
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