3. יהיה P(x) פולינום (רב-איבר) עם מקדמים שלמים. נתון ש-1 ו-2 הם שורשים שלו. הוכח שיש לו מקדם שקטן מ- 1– .
פתרון. נציב 1 ו 2 בפולינום P(x)=anxn+an-1xn-1+…+a1x+a0. 

נקבל שני משוואות:  

0 =           an+an-1+…+a1+a0. 

0 = 2nan+2n-1an-1+…+2a1+a0. 

נניח שכל המקדמים השלילים שווים ל-1– . נעביר את כל המספרים השליליים לאגף השמאלי, ואז פתאום נראה, שהבעיה שלנו שקולה לבעיה מספר 4 של כיתות הצעירות! 

עבור הקוראים שלו קראו את הבעיה מספר 4 של כיתות הצעירות, נחזור על הרעיונות של הפתרון.

באגף שמאלי (בשוויון השני) יהיה סכום של חזקות שונות של 2, באגף ימני יהיה סכום של חזקות אחרות של 2, וכמות של חזקות של 2 בשני האגפים תהיה זהה (לפי משוואה ראשונה). בעצם, אנחנו יכולים להוכיח שכמות המחוברים באגף שמאלי תמיד קטן או שווה לכמות המחוברים באגף הימני, ואם יש שוויון אז זה בדיוק אותם מחוברים.

הרי אם באגף הימני יש לאחד החזקות של 2 מקדם 2 לפחות, נחליף 2 חזקות של 2 בחזקת 2 גבוהה יותר. אז באגף ימני כבר יהיה פחות מחוברים. נעשה את זה עד שבאגף ימין כל המחוברים יהיו שונים. אז, החזקה הכי נמוכה באגף שמאלי ובאגף ימני תהיינה שוות (מטעמי חילוק בחזקה הבאה של 2).

כך, נוכל לצמצם את כל החזקות של 2 ונראה שכל המחוברים זהים בשני האגפים. לכן יש עדיין אותה כמות של מחוברים. לכן עוד לא החלפנו אף שני חזקות של 2 בחזקה אחת. לכן, מהתחלה, כל המחוברים בשני האגפים זהים. אבל כל החזקות שונות בהתחלה, לכן זה לא יתכן.
