4. המשולש ABC הזווית  A שווה ל- (60. הוכח שחוצה הזווית של אחת הזוויות, שנוצרות ע"י הגבהים, שעוברים דרך הקודקודים B ו-C עובר דרך המרכז של המעגל החוסם.
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פתרון. 

יהיו BP ו-CQ גבהים של המשולש, M ו-N אמצעי הצלעות AB ו-AC בהתאמה.
המרכז של המעגל החוסם הוא נקודת חיתוך האנכים האמצעים. ביחד, 4 קווים שהם גבהים ואנכים אמצעים לצלעות AB ו-AC, יוצרים מקבילית. מסתבר שזה בעצם מעוין. ואז האלכסון של המעוין הזה שמחבר בין נקודת חיתוך הגבהים לנקודת חיתוך אנכים אמצעים, הוא חוצה זווית של המעוין, מש"ל. נשאר רק להוכיח המקבילית באמת מעוין. בשביל זה מספיק לבדוק שמרחק בין כל שני צלעות מקבילות שלו שווה. כלומר ש- PN=MQ.
המשולש BAP הוא ((90, (60, (30), לכן AP=2/AB. 

AN=2/AC לפי הגדרתו. לכן PN = |AN – AP| = 2/ |AC – AB|.

מסיבה דומה (משולש CAQ הוא ((90, (60, (30)) מקבלים MQ=2/|AC–AB| ומכאן PN=MQ. מש"ל.
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