5. (א) הריבוע מחולק למלבנים. שרשרת זאת תת-קבוצה של מלבנים, שהיטלים שלהם על צלע מסוימת של ריבוע מכסים אותה, כאשר אין נקודה שמוטלים עליה שתי נקודות פנימיות של מלבנים מהתת-קבוצה. הוכח, שכל שני מלבנים יש שרשרת שמכילה את שניהם. 

(ב) אותה שאלה בתלת מימד: קוביה מחולקת לתיבות. בהגדרה של שרשרת מחליפים את היטלים על צלע מסוימת בהיטלים על מקצוע מסוים.

פתרון. (א) נניח נבחר מלבן מסוים, A, ונוכיח שכל מלבן אחר אפשר לקש אליו על ידי שרשרת. בהתחלה נעביר קו יש דרך המלבן A במקביל לאחת הצלעות (למשל, במאוזן). ניקח את כל המלבנים שהקו הזה חותך (אם הקו עובר על הגבול של שני מלבנים כלשהם, נבחר כל פעם את המלבנים שנמצאים מלמעלה או כל פעם מלבנים שנמצאים מלמטה). זו שרשרת.

מכאן נובע, שאם עבור מלבן מסוים יש קו מאוזן שעובר דרכו ודרך מלבן A, רז יש שרשרת אופקית שמחברת אותם, ואם יש קו אנכי שעובר דרך מלבן מסוים ודרך A אז יש שרשרת אנכית שמחברת אותם. 

נניח שיש מלבן שלא קשור על ידי שרשרת למלבן A. הוא לא נמצא על "הצלב" שעובר דרך A. לכן, אפשר להניח ללא הגבלת הכלליות שהמלבן הזה B, נמצא מלמעלה ומצד ימין יחסית ל-A (אחרת נהפוך את הציור). נניח ש-B הוא המלבן השמאלי ביותר בין כל המלבנים "הרעים" שנמצאים מעל ומימין ל- A, ונניח שהוא גם מלבן תחתון כזה מכל המלבנים השמאליים ביותר מהסוג הזה. כלומר, שאם ניקח את הקודקוד השמאלי תחתון שלו, P, אז גם מתחתיו וגם מימינו יש מלבנים "טובים". בנקודה P יש למלבן B גבול משותף עם שני מלבנים טובים, C מלמטה ו-D משמאל. עבור אחד מהם, נגיד עבור C, נקודה P היא גם קודקוד. אנחנו יודעים שיש שרשרת שמקשרת C עם A. 
אם שרשרת זאת אופקית, אז נזרוק את כל המלבנים שנמצאים מעל C בשרשרת, נוסיף את B (הוא נמצא בדיוק מעל C), ונשלים את השרשרת עם מלבנים שנמצאים מעל B. כלומר, נעביר קרן שעובר דרך B לכיוון מעלה, וניקח את כל המלבנים שהקרן תחתוך. 
אם שרשרת זאת אנכית, אז נזרוק את כל המלבנים שנמצאים מימין ל-C בשרשרת וגם את C, נוסיף את B השרשרת עם מלבנים שנמצאים מימין B. 

לכן, יש שרשרת שעוברת דרך A ו-B בכל מקרה. אבל הנחנו שהיא לא קיימת עבורB  מסוים והגענו לסטירה. מש"ל.

(ב) ההוכחה דומה להוכחה של סעיף א'. אם קיים מישור, שמקביל לאחת הפאות של הקוביה שחותך את שתי התיבות, אז הטענה נובעת מהטענה של סעיף הקודם. הרי בחיתוך עם מישור זה רואים מלבנים, ועבור מלבנים בתוך ריבוע הוכחנו את הטענה.
אז אנחנו מגיעים, מאותם סיבות, למצב שיש לנו תיבה A, תיבה B שנמצאת מעל, מימין ומאחורי A , שהיא לא קשורה ע"י שרשרת ל- A והיא גם תיבה הכי קרובה ל- A שמקיימת את התכונה הזאת. P זה קודקוד של B, שהכי קרוב ל A. ההמשכים של פאות התיבה B שעוברים דרך P חותכים את המרחב לשמונה זוויות ישרות תלת-ממדיות (אוקטנטים). כל תיבה שעוברת דרך נקודה P תופסת 1, 2 או 4 זוויות ישרות כאלה. התיבה B תופסת רק זווית ישרה אחת, ולכן יש תיבה נוספת C, שתופסת רק זווית אחת, כלומר ש-P הוא גם קודקוד שלה.

אפשר להעביר שרשרת שמכילה גם A וגם C, הריC  יותר קרוב ל- A מאשר B. לא משנה באיזה כיוון השרשרת הולכת, השרשרת הזאת מגיע לרמה של נקודה P ברגע מסוים (כאשר מוסיפים את C או בתיבה הקודמת). באותו רגע, אנחנו יכולים להפסיק את השרשרת, להוסיף את B ולהשלים את השרשת אם תיבות שנמצאות מאחורה, מעל או מימין ל-B. לכן קיימת גם שרשרת שמכילה את A ואת B. מש"ל.
