7. על מעגל נתונות 10 נקודות, שממוספרות בכיוון השעון: 
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. ידוע שאפשר לחלק את הנקודות לזוגות של נקודות שסימטריות ביחס למרכז המעגל. בהתחלה בכל אחת מהנקודות האלו יושב חרגול. כל דקה אחד מהחרגולים קופץ לאורך המעגל מעל ראש של שכן שלו כך שהמרחק ביניהם לא ישתנה. תוך כדי הקפיצה אסור לו לעבור מעל ראש של חרגולים אחרים או להגיע לנקודה בה כבר יושב חרגול אחר. כעבור זמן מה הסתבר ש-9 חרגולים כלשהם יושבים בנקודות 
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, והחרגול העשירי יושב על הקשת 
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. האם ניתן לטעון שהוא יושב בדיוק בנקודה 
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תשובה. כן
פתרון. בכל רגע של זמן, החרגולים מחלקים את המעגל ל-10 קשתות. אנו נוכיח את הטענה הבאה: בכל מצב, סכום אורכי הקשתות הזוגיות שווה לסכום אורכי הצלעות האי-זוגיות.
אכן, נניח שחרגול מסוים קופץ מעל חרגול אחר; הקשת בין החרגולים תסומן b, הקשת שהייתה מעבר לחרגול שקפץ תסומן a, והקשת שהייתה מעבר לחרגול שמעליו הוא קפץ c. כמובן c > b אחרת הקפיצה לא מתאפשרת. אז עברנו מהמצב שיש ברצף קשתות a, b, c למצב שיש ברצף קשתות a + b, b, c – b וכל הקשתות האחרות אותו דבר. לכן סכום הקשתות הזוגיות עדיין בדיוק שווה למה שהוא היה ושווה לסכום הקשתות האי-זוגיות.

במצב בו כל החרגולים יחזרו למקומות שבהם היו חרגולים בהתחלה, עדיין מתקיים שסכום הקשתות הזוגיות שווה לסכום הקשתות האי-זוגיות. במצב שזיז את החרגול העשירי בתוך הקשת 
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