4. לוח משבצות חולק למלבנים, שכל אחד מהם מורכב משתי משבצות. בכל אחד מהמלבנים האלה העבירו אלכסון. התברר שלאף שני אלכסונים אין קצה משותף. הוכח כי מבין פינות הלוח בדיוק שתיים הן קצוות של האלכסונים האלה.
פתרון. נשתמש ב- 

טענה. בכל שתי מלבנים שצמודים זה לזה ולאותו צלע של הלוח, האלכסון משופע באותו כיוון.

מהטענה נובע בקלות שהאלכסון משופע באותו כיוון בכל המלבנים שצמודים לגבול מסוים של הלוח, ולכן האלכסון משופע באותו כיוון גם בכל המלבנים של כל הגבולות. בפרט אלכסון משופע באותו כיוון בכל המלבנים הפינתיים. לכן בשני מלבנים הפינתיים שנמצאים על האלכסון של הלוח שמשופע באותו כיוון יש קצה של אלכסון של מלבנים קטנים, ובשתי פינות האחרות לא. נשאר להוכיח את הטענה.
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הוכחת הטענה. נסתכל על שני מלבנים צמודים שנמצאים על הגבול התחתון: (אפשר להניח שזה הגבול התחתון ללא הגבלת הכלליות). עם הם באותו גובה, אז ברור שהאלכסונים משופעים באותו כיוון, אחרת יהי לשני האלכסונים קצה משותף. נסתכל על המצב שבו המלבנים בגובה שונה. יש 4 אפשרויות לשיפוע של האלכסונים: מבין האפשרויות הללו, בשתיים יש שיפועים באותו כיוון, אחת פסולה בגלל שיש קצה משותף לאלכסונים, אבל יש עוד אפשרות (במסגרת אדומה) שבה הכיוונים מנוגדים אבל כביכול הכל מסתדר. אנחנו נוכיח שגם האפשרות הזאת לא תתקבל.
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נסתכל על הקודקוד של המלבן הנמוך שהו גם אמצע הצלע של המלבן הגבוה. לקודקוד הזה צמוד מלבן נוסף, שהוא יושב מעל המלבן הנמוך, והוא יכול להיות אופקי או אנכי. 
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נתבונן קודם במצב שהוא אופקי. אז שני הקודקודים השמאליים של המלבן הזה תפוסים על ידי קודקודים של אלכסונים אחרים ולכן אין שום אפשרות לצייר בו אלכסון. לכן המלבן הזה חייב להיות אנכי. לכן האלכסון שלו חייב להיות משופע באותו כיוון כמו במלבן שמתחתיו. נסתכל באמצע הצלע שלו שהוא גם קודקוד של מלבן שהיה קודם. גם לנקודה הזאת חייבים להצמיד מלבן נוסף. גם הוא לא יכול להיות אופקי, אחרת לא נוכל להעביר בו אלכסון, לכן גם הוא אנכי, וגם בו יש רק דרך אחת לבחור אלכסון. ככה אפשר להמשיך ולבנות מיגדל באופן חד-משמעי ממלבנים אנכיים, ובכל שלב נוכל להוכיח שמלבן החדש אנכי ושיפוע של אלכסון שלו הוא כמו במלבן שמתחתיו. אבל בלוח חסום מלמעלה, לכן מתישהו מצטרך להכניס מלבן אופקי למגדל זה, וכך נוצרת סתירה. מש"ל.
