4. שני קוסמים נלחמים אחד בשני. בהתחלה שניהם מרחפים מעל הים בגובה של 100 מטרים. אחרי זה הם מטילים לפי התור קללות מהסוג "להנמיך את גובה הריחוף שלי ב-A ואת גובה הריחוף של היריב ב-B" כאשר A, B מספרים ממשיים, B > A > 0. לשני הקוסמים יש את אותם הסוגים של קללות, והם יכולים להשתמש בהן בכל סדר וכמה פעמים שהם רוצים. קוסם מנצח בדו-קרב אם אחרי מהלכו הוא נמצא מעל פני הים, ויריבו כבר לא מעל פני הים. האם קיים אוסף קללות שבעזרתו הקוסם השני יוכל לנצח בוודאות, אם: 

א. קבוצת סוגי הקללות היא סופית.

ב. קבוצת סוגי הקללות היא אינסופית.
תשובה. א. כן. ב. לא. 

פתרון. א. לכל קללה נגדירB – A  להיות מידת האכזריות שלה. נסתכל בכל שלב של משחק על הגובה של הקוסם הראשון פחות הגובה של הקוסם השני. הראשון תמיד מגדיל את ההפרש הזה במספר האכזריות של הקללה שהוא מטיל, והשני בכל מהלך מקטין את ההפרש הזה במספר האכזריות של הקללה שהוא מטיל. לכן אם הראשון תמיד יטיל את הקללה האכזרית ביותר, אז הפרש הגבהים שהגדרנו יהיה תמיד אי-שלילי אפילו אחרי מהלך של השני. לכן השני לא יוכל להטביע את הקוסם הראשון לפני שהוא בעצמו יגיע לפני המים.
ב. למשל נניח שמותר להשתמש בכל הקללות כאלה ש- 100 > B > A > 0. אז אחרי המהלך הראשון של הקוסם הראשון השני יהיה עדיין מעל המים, והראשון יהיה כבר בגובה של פחות ממאה מטרים. לכן השני יוכל במהלך הראשון שלו להטביע את הראשון ולהישאר מעל הים.
