2. למיקי יש 1000 קוביות זהות. לכל קובייה יש שתי פאות מנוגדות שצבועות באדום, שתי פאות מנוגדות שצבועות בכחול, ושתי פאות מנוגדות שצבועות בלבן. מתוכן, מיקי הרכיב קובייה גדולה של 10×10×10, כך שפאותיהן הצמודות של כל זוג קוביות סמוכות הן באותו הצבע. 
הוכח כי לקובייה הגדולה יש פאה שצבועה בצבע יחיד.
פתרון. אם כל הקוביות הקטנות מכוונות באותה צורה אז כל הפאה של הקוביה הגדולה צבועה בצבע יחיד. לכן המקרה היחיד שמצריך הוכחה הוא המקרה שבו לא כל הקוביות מכוונות באותה צורה. נניח מרגע זה שזה המקרה שלנו.
אז יש שתי קוביות צמודות שמכוונות בצורה שונה. הרי אם כל שתי קוביות צמודות מכוונות באותה צורה, אז כל הקוביות מכוונות באותה צורה וזה לא המצב.

נתבונן בשתי קוביות צמודות A ו-B שלא מכוונות באותה צורה. אפשר להניח ללא הגבלת הכלליות ש-A נמצאת מתחת ל-B (אם לא, נסובב את כל העסק). אפשר גם להניח ללא הגבלת הכלליות שהפאה האופקית המשותפת לבנה (אחרת פשוט נשנה את השמות של הצבאים). לכן כל הפאות האופקיות של A ו-B לבנות, ופאות האנכיות שלהן בצבעים אדום וכחול.

נתבונן בזוג קוביות צמודות, C ו-D, כך ש-A צמוד ל-C, ו-B צמוד ל-D. הפאה המשותפת של A ו-C וגם הפאה המשותפת של B ו-D הם בצבעים אדום וכחול. אבל מופיעים בתי הפאות האלה שני צבעים שונים, גם אדום וגם כחול, אחרת יצא שקוביות A ו-B מכוונות באותה צורה והן לא. לכן הצבע של הפאה המשותפת האופקית של C ו-D היא בצבע שהוא לא אדום ולא כחול, לכן היא לבנה. 
לכן הצבע הלבן נמצא על הפאות האופקיות של כל 4 הקוביות, A, B, C, D. לקוביות A ו-C יש בנוסף פאה משותפת, לכן קוביות A ו-C מכוונות באותה צורה. גם קוביות B ו-D מכוונות באותה צורה משיקולים דומים. לפיכך, קוביות C ו-D מכוונות בצורה שונה והפאה האופקית המשותפת שלהן לבנה.

כמו שעברנו מקוביות A ו-B לקוביות C ו-D, אפשר לעבור לכל זוג של קוביות צמודות שאחת מהן נמצאת בשכבה אופקית של A והשנייה בשכבה אופקית של B. צריך פשוט לחזור על המעבר הזה מספר פעמים. כל פעם נקבל ששתי הקוביות לא מכוונות באותה צורה אבל הפאה האופקית המשותפת שלהן לבנה. 

לכן לכל הקוביות בשכבה אופקית של A פאות אופקיות לבנות. לכן לכל הקוביות בשכבה מתחת פאות אופקיות לבנות, וגם לכל בקוביות שמתחתיהם פאות אופקיות לבנות וכך הלאה, עש שמגיעים לשכבה תחתונה ורואים שגם בה לכל הקוביות פאות אופקיות לבנות. לכן הפאה התחתונה של הקוביה הגדולה כולה לבנה. מש"ל.

