1. לוח ריבועי מחולק באמצעות 7 קווים שמקבילים לשתי צלעותיו ו-7 קווים שמקבילים לשתי צלעות אחרות ל-64 משבצות. המרחקים בין הקווים לאו דבקה שווים, לכן לא כל המשבצות באותו גודל. המשבצות נצבעו צביעת שח. 
ידוע שיחס בין שטח של משבצת לבנה כלשהי לשטח של משבצת שחורה כלשהי לא עולה על 2. מצא את הערך הגדול ביותר האפשרי עבור יחס בין השטח הכולל של משבצות לבנות לבין השטח הכולל של משבצות שחורות.
תשובה. 5/4.

פתרון. נחשוב תחילה על שאלה דומה עבור לוח 2×2:

נניח שיש לנו מלבן שבו מעבירים קו אופקי וקו אנכי, שמחלקים אותו ל-4 משבצות, וצובעים שניים מתוך 4 חלקים (שמאלי עליון וימני תחתון) בשחור, ושני אחרים בלבן.
בהינתן שהיחס בין שטח של משבצת לבנה כלשהי לשטח של משבצת שחורה כלשהי לא עולה על 2, צריך למצוא את היחס המקסימלי בין השטח הכולל של משבצות לבנות לבין השטח הכולל של משבצות שחורות.
כאן כל שני משבצות בצבעים שונים נמצאים באותה שורה או באותה עמודה, לכן היחסים בין המשבצות בצבעים שונים שווים ליחסים שבהם הקווים המפרידים בין המשבצות מחלים את צלעות המלבן. אם הקו המריד האופקי מחלק את הצלעות האנכיות לחלקים b,y והקו המפריד האנכי מחלק את הצלעות האופקיות לחלקים a,x אז השטח הלבן הכולל ab+xy השחור הכולל ay+bx, והתנאי ש-a/x , x/a , b/y, y/b כולם קטנים או שווים ל-2. 
סכום של שטח לבן ושטח שחור קבוע (ושווה לשטח המלבן בגדול), לכן היחס יהיה מקסימלי כאשר ההפרש יהיה מקסימלי. ההפרש הוא 

(ab+xy) – (ay+bx) = (a – x)(b – y)
כאשר a – x חיובי, כדאי להגדיל את b – y כמה שהמגבלות מאפשרות, וזה עד המצב שבו b = 2y. אז כדאי גם להגדיל את a – x חיובי כמה שהמגבלות מאפשרות, וזה עד המצב שבו а = 2х. במקרה זה היחס בין שטח לבן לשחור יהיה 

(ab+xy) / (ay+bx) = (4xy + xy) / (2xy + 2xy) = 5/4
המצב שבו a – x שלילי דומה (רק שבו כדאי להקטין b – y כמה שאפשר, וגם את a – x  אבל התשובה יוצאת זהה (זה מתאר מצב סימטרי).
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כעת נחזור לשאלה המקורית לגבי לוח 8×8. 
קווי הפרדה זוגיים מחלקם את הריבוע ללוח 4×4, שכל משבצת בו מחולק ע"י שני קווים אי-זוגיים. נמספר את משבצות הלוח 4×4 מ-1 עד 16, ונסמן את השטח הלבן בכל משבצת i של לוח 4×4 בתור wi ואת השטח השחור שנמצא בו בתור bi (גם החלק הלבן וגם השחור מורכבים משני משבצות של לוח 8×8). 
אז לפי מה שהוכחנו כבר קודם wi ≤ bi·5/4.
כאשר נסכם על כל הריבועים נקבל : 
· 5/4 שטח שחור כולל ≤ שטח לבן כולל.
אם המרחקים בין הקווים הם 2 ו-1 לחילופין, אי-שוויונים האלה הופכים לשוויון.
