5. שני מעגלים נחתכים ב- 2 נקודות, A ו- B. דרך B העבירו ישר שחותך שנית את 2 המעגלים בנקודות K ו- M בהתאמה. הישר l1 משיק ב- Q למעגל הראשון ומקביל ל-AM. תהי R נקודת החיתוך השנייה של הישר QA עם המעגל השני.




א) הוכח כי המשיק l2 למעגל השני בנקודה R מקביל לAK.
ב)  הוכח כי הישרים l1, l2  וKM נחתכים בנקודה אחת.
פתרון:
א) נניח הישר AM חותך את המעגל הראשון בפעם השניה בנקודה C, והישר AK – את המעגל השני ב- D. מספיק להראות כי R הוא אמצע הקשת AC.
נעביר דרך A משיקים m1  ו m2  למעגלים. הישר RQ  חוצה את הזווית בין AC וm1 , ואנו צריכים להראות שהיא גם חוצה זווית בין AD ל m2. בישביל זה מספיק לבדוק שזווית בין m1  ל m2  שווה לזווית CAK. 
הזווית בין AB ל- m1  שווה ל- (AKM, הרי הן נשענות על אותה קשת. הזויית בין AB ל- m2  שווה ל- (AMK הרי גם הם נשענות על אותה קשת. לכן באמת הזווית בין m1  ל- m2  שווה לסכום הזוויות בין AB ל- m1  ובין AB ל- m2 , וזה שווה ל- (AKM + (AMK  שווה לזווית (CAK.
ב) יהי (AKM = (1, ,  (AMK = (2והישרים l1  ו l2  חותכים את הישר KM  בנקודות P1  ו P2. המרחקים מנקודה B לישרים l1  וl2  שווים BP1(sin (2  ו- BP2(sin (1. לכן, על מנת להראות זהות הנקודות P1  ו P2, מספיק להראות שיחס המרחקים שווה sin (2 : sin (1 = r1 : r2 (הרי 2r1(sin (2 = AB = 2r2(sin (1). יחס מרחקים אלה לרדיוסים המתאימים מוגדר ע"י המידות הזווויתיות של הקשתות BQ ו BR. אבל הקשתות שוות (שתיהן נמדדות ע"י זווית חסומה BAR).
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