2. האם קיימים מספרים טבעיים a1 < a2 < a3 < ... < a100 כאלה ש:
? lcm(a1, a2) > lcm(a2, a3) > ... > lcm(a99, a100)

הערה: lcm(a, b) – זאת הכפולה המשותפת הקטנה ביותר של המספרים a ו-b, ז"א המספר הטבעי הקטן ביותר שמתחלק גם ל-a וגם ל-b.
תשובה: כן. 

פתרון:

נבנה את האוספים הדרושים באינדוקציה. כל אוסף של שני מספרים שבו ראשון קטן משני מתאים. 
נניח שבנינו אוסף מk מספרים: a1 < ... < ak,   המתאים לתנאי. ניקח שני מספרים ראשוניים p ,q כך ש q > p > ak.  . נבנה אוסף עולה מ k + 1 מספרים: 
b1 = p,  b2 = qa1,  b3 = qa2, ...,  bk+1 = qak. . 
נשים לב כי:   lcm(bn, bn+1) = q. lcm(an–1, an)   ל n > 1 ,

lcm(b1, b2)=pqa1>qa1a2>q. lcm(a1, a2) = lcm(b2,b3)  
כלומר lcm של האוסף החדש מקיים את כל האי-שיויונות הדרושים.
