6. הוכח שקיימים 2001 פאונים קמורים במרחב, כך שלאף שלושה אין נקודה משותפת, וכל שניים משיקים (כלומר יש להם נקודת גבול משותפת, אבל אין להם נקודות פנימיות משותפות).

פתרון. נתחיל מלצייר ציור במישור אופקי. במישור הזה נצייר 2001 קווים: קו ראשון אופקי, ואז כל פעם נצייר קוו אם שיפוע חיובי שיותר גדול מהשיפועים של הקווים הקודמים. כל פעם כאשר אנחנו נצייר קו מספר K אנחנו קודם כל נבחר את השיפוע שיותר גדול מכל השיפועים הקודמים, ואז נזיז את הקו ימינה, כך שהוא יהיה מימין לכל נקודות חיתוך הקודמות. לכן כאשר הולכים למעלה על הישר החדש, אז יחתוך קודם את הישר הראשון, אחר כך את השני, אחרי זה את השלישי וכו'... 
נחתוך כרגע את קצוות הישרים כך שהם יהפכו לקטעים סופיים, אבל שצמתים בכל נקודות חיתוך יישארו. נקבל אוסף של קטעים שחותכים את עצמם בסדר מסוים.
כל קטע מחולק על ידי קטעים בעלי מספרים קטנים יותר לחלקים, שכולם גדולים מ-m אבל קטנים מ-M, כאשר m , M מספרים חיוביים מסוימים. נגדיר a = M/m.

עכשיו נזיז כל אחד מבין 2001 הקטעים בכיוון האנכי, במאונך למישור שבו ציירנו את כולם:

את הקטע הראשון נשאיר במקום,

את הקטע השני נרים לגובה 1,

את השלישי נרים לגובה 1+a,

את הרביעי לגובה 1+a+a2,

. . .

את ה-2001 נרים לגובה 1+a+a2+a3+…+a1999.

כמובן, אם מסתכלים מלמעלה, עדיין רואים שכל הקטעים נחתכים. עבור כל קטע מספר K (כאשר K>1) נציין על הקטעים האחרים נקודות שנמצאות מתחתיו. נחבר את הנקודות האלה לפי הסדר. השיפועים של קטעים עוקבים בקו שבור זה עולים, כי הקפיצה בגובה כל פעם עולה פי a והקפיצה בכיוון אופקי עולה פחות (כך בחרנו את a). אם נחבר כל קצה של קו שבור לקצה מתאים של קטע K נקבל מצולע קמור (הרי השיפוע של הקטע אחרי הקטע האחרון עוד יותר גדול, מאותה סיבה, השיפוע של קטע לפני הראשון בכלל שלילי, ולמעלה מתווסף קטע אופקי).

לכן מתקבל מצולע קמור.
מתחת לקטע מספר 1 נוסיף סתם נקודה כלשהי, ונחבר אותה לשני הקצוות.

בצורה כזאת בנינו 2001 מצולעים קמורים, כל מצולע משיק מלמעלה לכל המצולעים שמספריהם קטנים יותר, ומשיק מלמטה לכל המצולעים שמספריהם גדולים יותר.

כעת ניקח ליד נקודה פנימית של כל מצולע נקודה שהיא לא במישור שלו, ונבנה פירמידה שבסיס שלה הוא המצולע והראש הוא הנקודה שבחרנו. אם הנקודות מספיק קרובות למצולעים שלהם, כלומר גבהי הפירמידות מספיק קטנים, אז נקבל 2001 מצולעים קמורים שמשיקים אבל לא נחתכים.  
