2. עבור איזה מספר N הכי גדול אפשר לבחור N נקודות על משטח של קוביה 

אבל לא על אותה פאה כך שהן יהיו הקודקודים של מצולע משוכלל מישורי? 

תשובה. 12 = N.

פתרון. כאשר ממשיכים צלעות זוגיות של מצולע משוכלל בעל 12 קודקודים, מקבלים משושה משוכלל. לכן עבור כל משושה משוכלל אפשר לבחור 2 נקודות על כל צלע כך ש-12 הנקודות יהיו הקודקודים של מצולע משוכלל. הרי כל המשושים המשוכללים דומים.

ניקח מישור שהוא האנך האמצעי לאלכסון הקוביה, שמחבר שני קודקודים מנוגדים. מישור זה יחתוך קוביה לאורך משושה משוכלל. על כל צלע של משושה משוכלל זה אפשר לבחור 2 נקודות, כך ש-12 הנקודות יהיו הקודקודים של מצולע משוכלל. נשאר להראות שאי-אפשר ליצור מצולע משוכלל עם יותר קודקודים.

נתבונן במישור שמכיל את המצולע המשוכלל שנבחר. זה לא מישור הפאה (אחרת כל הנקודות בפאה אחת), ומישור זה חותך קוביה. חיתוך בין מישור לקוביה זה מצולע, כאשר כל צלע זה חיתוך בין מישור לפאה, לכן למצולע החיתוך יכולים להיות 6 צלעות לכל היותר (כי לקוביה יש רק 6 פאות). על כל צלע של מצולע החיתוך יכולים להיות רק 2 קודקודי המצולע המשוכלל, לכן יכולים להיות רק 12 קודקודים לכל היותר.
