6. על לוח שח גדול סומנו N2 משבצות. נתון שצריח יכול לעבור מכל משבצת מסומנת לכל משבצת מסומנת אחרת, בלי לעבור מעל משבצות לא מסומנות. 

הוכח שאת הצורה שמורכבת ממשבצות מסומנות אפשר לחתוך ל-N מלבנים.

פתרון. מותר להניח שאורך הצלע של משבצות 1. נסתכל על ההיקף של הצורה שמורכבת ממשבצות מסומנות: כל הגבולות של משבצות שמפרידות הין משבצות מסומנות למשבצות לא מסומנות.

טענה. אורך ההיקף לא עולה על 2+N4.

את הטענות נוכיח בסוף.

מהטענות נובע, שאורך של קטעים בכיוון מסוים, אופקי או אנכי, אינו גדול יותר מאשר 1+N2. מותר להניח ללא הגבלת הכלליות, שכמות הקטעים האופקיים לא עולה על 1+N2 (אחרת נסובב את הלוח). נחתוך את הצורה שלנו לחלקים באמצעות כל הגבולות האנכיים בין המשבצות. הצורה תתפרק למלבנים, שגבולותיהם האופקיים הם הקטעים האופקיים של ההיקף, לכן יש לכל היותר N מלבנים (אחרת היו לפחות 2+N2 קטעים אופקיים בהיקף המקורי). מש"ל.
הוכחת הטענה. נוכיח באינדוקציה טענה כללית יותר אם יש צורה, שמורכבת מ-K משבצות, שבתוכה צריח יכול לעבור מכל לכל משבצת מסומנת אחרת, בלי לעבור מעל משבצות חיצוניות, אז אורך ההיקף שלה אינו עולה על 2+K2.

בסיס האינדוקציה ברור: 1=K, היקף של משבצת שווה 4. 
ניקח כעת צורה של K משבצות. נמספר את משבצותיה באמצעות מספרים מ-1 עד K כך: נרשום 1 במשבצת כלשהי, ואת מספרים הבאים נרשום לפי הסדר, אבל כך שלכל מספר שרושמים כבר יש משבצת ממוספרת לידו. זה אפשרי, בגלל התנאי של הצריח.
כעת נמחק את המשבצת האחרונה. נקבל צורה של 1–K משבצות, שהיקפה אינו עולה על K2. נוסיף משבצת K בחזרה. לפחות קטע גבול אחד נעלם, ויכולים להתווסף רק עוד 3 קטעי גבול האחרים של המשבצת החדשה. לכן אורך ההיקף יכול לעלות רק ב-2, מש"ל.
