6. בטבלא N עמודות ו-N2 שורות, והיו רשומות בה כל הקומבינציות האפשריות של מספרים 1- , 1. אחרי זה מחקו מספרים מסוימים והחליפו אותם באפסים. הוכח, שאפשר לבחור תת-קבוצה לא ריקה של שורות כך ש-

א. סכום של כל המספרים בשורות אלה – 0.

ב. סכום של השורות שנבחרו זו שורת אפסים (כאשר מסכמים  בכל עמודה בנפרד, כמו ווקטורים).

פתרון. יהיו v1 , v2 , … , vk ווקטורים של שורות שהיו במקור, כאשר k = 2N , ואחרי שהחליפו מספרים לאפסים קיבלנו ווקטורים w1 , w2 , … , wk.
נניח שווקטור vp הפך מווקטור wp. נמצא ווקטור vs כזה שקואורדינטות שלו ששוות לקואורדינטות מתאימות של vp הם בדיוק במקומות שמתאפסות ב- wp.
(כמובן, אם יש שורה אפסית, אז vp = vs)

אז ברור שמתקיים 2wp = vp - vs.

בצורה כזאת בנינו התאמה – לכל ווקטור vp מצאנו ווקטור vs. 

נסדר ווקטורים בצורה אחרת – ניקח ווקטור v1 כלשהו, ואחרי זה ניקח תמיד ווקטור שמתאים לווקטור אחרון שנבחר (v2 מתאים ל- v1, v3 מתאים ל- v2 וכך הלאה) עד שבשלב מסוים, נקבל ווקטור vm שמתאים לווקטור vt שכבר היה. אז

2wt = vt – vt+1 
2wt+1 = vt+1 – vt+2 
…

2wm = vm – vt      
נסכם את כל המשוואות האלה (עלולה להיות גם משוואה אחת) ונקבל
2(wt + wt+1 + . . . + wm) = 0

ולכן בעצם wt + wt+1 + . . . + wm = 0 מש"ל.
