1. הוכח, שבתוך כל משולש חד-זווית קיימת נקודה כזאת, שעקבי האנכים מהנקודה הזאת לצלעות יוצרים משולש שווה צלעות.

פתרון. נסמן A, B, C – זוויות של משולש נתון. אפשר להניח כי זווית A אינו קטן מ-°60.
ניקח משולש משוכלל מסוים, KLM. ניקח נקודה Z כזאת שנקודות K, Z נמצאים בצדדים שונים של ישר LM וגם (LZM = A. 

ונתבונן במעגל חוסם של משולש LMZ. הוא עובר דרך נקודה P על KL ונקודה Q על KM כאלה ש- (LPM = (LQM = A – °180. קל לראות שקשת PQ של המעגל LMZPQ נמצא כולו בתוך המשולש.

נניח שנקודה X בהתחלה נמצאת בנקודה P, כעבור זמן-מה היא מגיע ל-Q, כאשר היא מתקדמת ברציפות לאורך הקשת PQ של המעגל.

בהתחלה הזווית KXL היא °180 , בסוף היא תהיה חדה (כלומר A), לכן בנקודה מסוימת בדרך, T, הזווית KXL = KTL יהיה C – °180.

בגלל ש-T נמצאת על הקשת (MTL = A – °180.

הזווית KTM משלימה את זוויות MTL, KTL ל-°360, לכן (KTM = B – °180.
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נעביר אנכים בנקודות K, L, M לישרים TK, TL, TM, נקודות החיתוך של 3 אנכים שציירנו נסמן U, V, W. קל לראות שזוויותיו של UVW הן A, B, C לכן הוא דומה למשולש המקורי, ועקבי האנכים מהצלעות מ-T יוצרים משולש שווה שוקיים. 

נגדיל את התמונה באמצעות העתקת דמיון ונקבל משולש שזהה למשולש המקורי.
