6. נתבונן במרובע קמור ABCD. זוגות של צלעות מקבילות נמשכו עד החיתוך: AB ו-CD בנקודה  P, CB ו-DA בנקודה Q. יהיו lD , lC , lB , lA חוצי זוויות חיצוניים של המרובע ABCD בקודקודים A, B, C, D בהתאמה. יהיו lQ , lP חוצי זוויות חיצוניים של APD ו-AQB (כלומר חוצי זוויות שמשלימים את הזוויות האלה ל-°180).

נסמן MAC נקודת חיתוך של lC ו- lA, MBD נקודת חיתוך של  lB ו- lD, MPQ נקודת חיתוך של lQ  ו-lP . יש להוכיח שאם נקודות MAC, MBD, MPQ כולן קיימות, אז הן נמצאות על ישר אחד.

פתרון ראשון. עבור כל צלע של מרובע ניצור פונקציה לינארית, שערך מוחלט שלה שווה למרחק עד אותו ישר. אפשר ליצור בעצם שני פונקציות כאלו (שנבדלות בסימן) ואנו נבחר תמיד בפונקציה שתהיה חיובית בתוך המצולע. כך ניצור 4 פונקציות לינאריות במישור: fAB , fBC , fCD , fDA .
קל לראות (וזה תרגיל לקוראים) שהקו lA מוגדר ע"י 0 = fDA + fAB ובאופן דומה 

הקו lC מוגדר ע"י 0 = fCD + fBC ולכן עבור הנקודה MAC שהיא חיתוך של הקווים האלה 0 = fDA + fCD + fBC + fAB.

אותו דבר נכון עבור MBD הרי היא נקודת חיתוך של lB שהמשוואה שלה היא 
 0 = fBC + fAB ושל lD שהמשוואה שלה היא  0 = fDA + fCD ולכן גם סכומם שווה ל-0.
אותו דבר נכון עבור MPQ הרי היא נקודת חיתוך של lP שהמשוואה שלה היא 

 0 = fCD + fAB ושל lD שהמשוואה שלה היא  0 = fDA + fBC ולכן גם סכומם 0.

כלומר, כל 3 הנקודות, אם הן קיימות, מקיימות משוואה לינארית 

0 = fDA + fCD + fBC + fAB.
המשוואה הזאת לא מתאפסת בכל הנקודות של המישור כי כ 4 הפונקציות חיוביות בתוך המרובע. לכן היא מגדירה ישר במישור, שמכיל את 3 הנקודות.

פתרון שני. אנו נייחס ווקטור תלת מימדי לכל נקודה ולכל ישר במישור.

לנקודה (x,y) ניקח ווקטור (x,y,1) ועבור ישר ax+by+c=0 ניקח ווקטור (a,b,c). הנוחות של הסימונים האלה שהקשר "ישר מכיל נקודה" נרשם ע"י מכפלה סקאלרית. הקשר "שלוש נקודות נמצאות על ישר אחד" אומר ששלושה וקטורים מאונכים לאותו ווקטור.
אנו נתחיל מווקטורים (,(,(,( שמייצגים קווים AD, CD, BC, AB, כך שבכל קו ax+by+c=0 מתקיים a2+b2 והערכים חיוביים בתוך המרובע (זה בעצם כמו fAB , fBC , fCD , fDA אבל בסימונים אחרים). 
אז הקווים lD , lC , lB , lA , lQ , lP מיוצגים ע"י ווקטורים (+(, (+(, (+(, (+(, (+(, (+(. הווקטור שמייצג נקודת חיתוך של שני קווים שווה לקבוע כפול מכפלה ווקטורית (כי הוא מאונך לשני הווקטורים של הקווים) לכן נקודות MAC, MBD, MPQ הן ((+()×((+(), ((+()×(+()), ((+()×((+(). האם יש איזשהו ווקטור לא אפסי שמאונך לכולם? כן, וזה (+(+(+(. הרי הוא שווה לסכום של כל זוג , ומכפלה ווקטורית מאונכת לשני הווקטורים וגם לסכומם. קל לראות שהוא לא ווקטור אפסי כי הוא אינו מאונך לאף ווקטור שמייצג נקודה פנימית של מרובע.
