4. על הצלע BC של משולש ABC נבחרה נקודה D. 
במשולשים ABD ו-ACD חסומים מעגלים. המשיק החיצוני המשותף לשני המעגלים שהוא לא BC חותך את AD בנקודה K. 

יש להוכיח שאורך הקטע AK אינו תלוי בבחירת הנקודה D.
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 פתרון. אנו נסמן את נקודות ההשקה של מעגל שחסום ב-ACD אם הצלעות AC, CD, DA ב-N, T, M בהתאמה, 

את נקודות ההשקה מעגל שחסום ב-ABD אם הצלעות AB, BD, DA ב-P, J, Q בהתאמה. המעגלים החסומים של ACD ו-ABD משיקים למשיק המשותף החיצוני הנוסף בנקודות S ו-K בהתאמה.

אנו נשתמש המון פעמים בטענה: שני משיקים למעגל מאותה נקודה שווים.
מצד אחד: 

AK = AM – KM = AN – KS
מצד שני: 

AK = AQ – KQ = AP – KL
נחבר את שני המשוואות:

2∙AK = AN – KS + AP – KL = AN + AP – KS – KL = AN + AP – LS

אבל משיקולי סימטריה שני משיקים חיצוניים לשני מעגלים שווים, LS=JT. לכן 

2∙AK = AN + AP – JT = AN + AP – JD – DT = AN – DT + AP – JD= 
= AN + NC – CT – DT + AP+ PB – BJ – JD = AC – CD + AB – DB=

= AC + AB – CD – DB = AC + AB – CB
לכן 
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. כלומר, קיבלנו ביטוי לאורך של AK באמצעות צלעות של משולש , והוא לא תלוי במיקום של נקודה D!
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