3. סכום של N מספרים שווה לאפס, וסכום הריבועים שלהם שווה ל-1. הוכח, שיש שני מספרים ביניהם, שמכפלתם אינה עולה על N/1-. 

הוכחה. נניח שמבין N הספרים ישP  מספרים לא שליליים   x1, x2, …, xPועוד Q מספרים לא חיוביים –y1, –y2, …,–yQ  (P+Q=N) . אז התנאים הם:  
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 וגם x1+x2+…+xP= y1+y2+…+yQאת המספר הזה, נסמן x1+x2+…+xP ב- A. 
נניח בנוסף ש- x1 ו- y1 הם המספרים הגדולים ביותר מתוך x1, x2, …, xP ו- y1, y2, …,yQ בהתאמה (זה לא מגביל את הכלליות). צריך להוכיח, בעצם, ש- x1. y1 אינו קטן מאשר N/1.
ברור, 
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 (מפתיחת סוגריים)
נעלה את השוויון הראשון בריבוע: 
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אם עבור כל זוג m ,k יתקיים 
[image: image4.wmf]1

m

k

N

xx

-

<


_1165658480.unknown

_1165664371.unknown

_1165657405.unknown

_1165657404.unknown

