בעיה 3. המישור מחולק ע"י 3 משפחות של קווים מקבילים למשולשים שווי צלעות חופפים. האם קיימים 4 נקודות שהם קודקודים של משולשים אלה, שיוצרים ריבוע?
תשובה: לא.

פתרון: נניח שקיים ריבוע כזה, ABCD. נסובב את הרשת המשולשית שלנו מסביב לנקודה B ב- 90 מעלות. נסמן את קודקודי הרשת המקורית בנקודות אדומות, ואת קודקודי הרשת לאחר סיבוב בנקודות כחולות. היות ולאחר סיבוב נקודות A יעבור ל-  C, אז נקודה C גם אדומה וגם כחולה. לכן, בשביל למצוא סתירה בהנחה שלנו מספיק להוכיח:

טענת עזר: חוץ מ- B, אין נקודה אדומה שהי גם כחולה.

הוכחה של טענת עזר: ניתן להניח, בלי הגבלת הכלליות, שאורך של כל המשולשים השווי צלעות שלנו הם בעלי צלע בורך 2 (ואז הגובה 
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). נכניס מערכת צירים, שהראשית שלה ב- B, שציר ה- х שלה ילך לבי צלע של אחד המשולשים לפני סיבוב. אז ציר ה- y ילך לפי צלע של משולש לאחר סיבוב. ברור ששיעור x של כל קודקוד אדום יהיה שלם, ושיעור x של כל קודקוד כחול יהיה 
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 כפול מספר שלם (הקוראים מתבקשים לצייר ציור ולהבין זאת לבד בתור תרגיל). כלומר, שיעור x של כל נקודה שהיא אדומה וכחולה הוא 
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 כאשר m,n מספרים שלמים.
אבל אם 
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 ונתון ש m , n מספרים שלמים אז הם שווים ל- 0 (בשפה המדעית, טענה זאת אומרת:
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 הוא מספר אי-רציונלי). הרי אם נעלה את 2 האגפים בריבוע, נקבל שוויון: 
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, והרי באגף שמאל 3 נכנס בחזקה זוגית (למשל, 0) ובצד ימין בחזקה אי-זוגית וזה לא יתכן. 

ובכן, לנקודה שהיא אדומה וכחולה בו-זמנית שיעור x הוא 0, ומאותה סיבה גם שיעור y הוא 0, לכן ראשית הצירים היא נקודה יחידה מסוג זה. מש"ל.
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