בעיה 5. נתונים N ישרים במישור (N>1) שאף שתיים מהם לא מקבילים ואף 3 לא נפגשים בנקודה אחת. הוכח, שבכל אזור שנוצר אפשר לרשום מספר שלם שערך המוחלט שלו אינו עולה על N, כך שסום המספרים בכל צד של כל ישר יהיה שווה ל- 0.

פתרון. תחילה נוכיח שאפשר לצבוע את כל אזור בשחור או לבן, כך שכל שני אזורים שיש גבול בינם יהיו בצבעים שונים. בשביל זה נבחר אזור מסוים, ונכריז שכל אזור שאפשר להגיע עליו מאזור זה במסלול שחוצה מספר זוגי של גבולות הוא לבן, ומספר אי-זוגי של גבולות – שחור (בתנאי שמסלול לא עובר בקודקודים. אבל אז יכולים לשאול אותנו, למה אי אפשר להגיע מנקודה אחת לנקודה אחרת גם במסלול זוגי וגם באי-זוגי. אם זה היה אחרת, אז כשמחברים מסלול זוגי למסלול אי-זוגי, מקבלים לולאה סגורה שחוצה גבולות מספר אי-זוגי של פעמים. אבל זה לא יתכן כי לולאה סגורה חוצה כל ישר מספר זוגי של פעמים (עוברים למעלה אותה כמות של פעמים שחוזרים למאטה) ולכן גם הצביעה שלנו טובה.
עכשיו, נבחר צביעה כזאת, ובכל נקודת חיתוך של שני ישרים נפגשים 2 אזורים לבנים ושני שחורים. ליד כל נקודה כזאת נרשום 1 בשני אזורים לבנים ונרשום 1- בשני אזורים שחורים. אז סכום של כל המספרים מכל צד של כל ישר יהיה 0, הרי כל צומת יתרום 0 לכל סכום כזה. 

עכשיו נסכם את כל המספרים שרשומים בכל אזור. הם כולם בעלי אותו סימן, (חיובים בלבנים, שליליים בשחורים) ויש לא יותר מ-N קודקודים בכל אזור, כי לא יכולים להיות יותר מ-N צלעות, ולכן אלה יהיו מספרים שונים מ- 0, ולא גדולים בערך המוחלט מ-  N. וברור שהתכונה של סכומים אפסיים בכל צד של ישר תישמר.
