בעיה 1. בכל קודקוד של קוביה רשום מספר 1 או 1- .   במרכז של כל פאה רשום מספר, ששווה למכפלת מספרי הקודקודים שלה. האם הסכום הכולל של כל ה- 14 מספרים יכול להיות 0 ?
תשובה: לא

הוכחה: קיימות שתי אפשרויות:

אפשרות א': בין 8 מספרים שנמצאים בקודקודים, מספר אי-זוגי של 1- ים.

אז מכפלה של 8 מספרים אלה 1- . לכן, מכפלה של מספרים שנמצאים במרכזי פאות מנוגדות היא 1-, כלומר הם מנוגדים וסכומם 0. 

ובכן, סכום של שש מספרים שווה ל- 0 וסכום 8 מספרים שונה מ- 0 כי כמות של 1-ים אי-זוגי ולכן לא שווה ל- 4. 

אפשרות ב': בין 8 מספרים שנמצאים בקודקודים, מספר זוגי של 1- ים.

אז מכפלה של 8 מספרים אלה 1 . לכן, מכפלה של מספרים שנמצאים במרכזי פאות מנוגדות היא 1, כלומר הם שווים וסכומם 2 או 2-. 

לכן סכום של 6 מספרים של מרכזי הפאות הוא סכום של 3 מספרים שהם 2 או 2-, וזה לא יכול להתחלק ב- 4.

אבל סכום של 8 מספרים של קודקודים זה 8 מינוס 2 כפול מספר של 1- ים  בין 8 מספרים אלה וזה מתחלק ב- 4, הרי מספר של 1- ים הוא זוגי. 

לכן  הסכום של כל ה- 14  מספרים הוא סכום של מספר שלא מתחלק ב- 4 ומספר שמתחלק ב- 4 וזה לא יכול להיות 0 כי 0 מתחלק ב- 4. 
ובכל מקרה, סכום לא מתחלק ב- 4.
